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Mathématiques I

Extrait

Exercice
On considere la fonction de deux variables F : [0, 1]> — IR définie par :

zy(l —2)(1 —y)
(1 —ay)
. Montrer que, pour tout (z,y) € [0,1]?, (1 —z)(1 —y) < (1 — /7y )2

. Montrer F est continue sur [0, 1]2.

F(1,1)=0et F(z,y) = si(z,y) # (1,1)

. En déduire que F est bornée sur [0, 1]? et atteint ses bornes.
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. Déterminer la borne inférieure de F' sur [0, 1]?, en quels points de [0, 1]? cette borne est-elle
atteinte ?

. Justifier que F est de classe ¢ sur 'ouvert |0, 1[2 et calculer ses dérivées partielles premieres.
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. Montrer que F admet un unique point critique (z,, y,) dans I'ouvert |0, 1[? et le préciser.

7. Calculer F(z,,y,) etjustifier que F(z,,y,) = sup F(z,y).
(z,y)€[0,1]?

Fin extrait
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