














Soxaaled

Dans 'espace vectoriel R¥, les familles suivantes sont-elles libres 7

1) (f,g,h) ou f :x — sin(x), g :x — cos(x) et h :x — 1
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(f,g,h,i)ou f:x — sin(x), g:x — 002:3), h:z— xzsin(z)eti:x — xzcos(x)
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h) ou f :x — sin?(x), g :x > cos*(z) et h :x — 1

3) (f.g:h) ?(x) )
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4) (f,g,h) ou f :x — sin(x), g :x > cos(x) et h :x — e
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Q1 = X
Considérons la famille B = (Q1,Q2.Q3) o1 ¢ Q2 = 3X?—-X+3
Qs = X*-X~-1

B est-elle une base de Rs|X]|? Sioui, déterminer les coordonnées de X.
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1) E = F([0,%],R). On définit pour tout k € N, fi : z — sin®(z). Montrer
que pour tout n € N, la famille ( fo, ..., fn) est libre.
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et (¥ odtdn,3e=0) RFD

‘e/) 2 H = F(R R). On définit pour tout k € N, g : = — €. Montrer que
pour tout n € N, la famille (qU ., gn) est libre.
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Soit E un K-espace vectoriel de dimension finie n. Soit f € L(FE).

ker(f) = Im(f)) < (£ =0 et n = 2rg(f))
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b Que W = 2rg ()
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Exercice 5
Soient F' et G deux sev de R® tels que dim(F)=dim(G)=3.
Montrer que FFN G # {0}.
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