
Correction 

Partie I 

1.a Soit { }\ 1z U∈ . On peut écrire eiz θ=  et alors avec ] [0,2θ π∈ . 
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1.b Soit z D∈ . 
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Les solutions sont 
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2.b Soit { }\ 1z ∈ℂ . 
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3.a Soit z ∈ℝ . 
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 or 2 2 2Re( ) (Im( ) 1)z i z z− = + −  et 2 2 2Re( ) (Im( ) 1)z i z z+ = + +  donc 

z i z i− < +  car Im( ) 0z >  et par suite ( )g z D∈ . 

Partie II 

1. z U∀ ∈ , on a 
e

( ) 1
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h z
z
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= =  donc ( )h z U∈ . 

2.a La condition 0ad bc− ≠  impose e 1 e 0i iθ θα α× − ≠  i.e. 1α ≠  d’où Uα∉ . 

De plus z U∀ ∈ , 1z α≠−  donc h  est définie sur U . 
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3.a 2 2 2( )( ) 2Re( )α β α β α β αα αβ αβ ββ α β αβ+ = + + = + + + = + +  car αβ αβ= . 

3.b Supposons , 2Re( e ) 0ia b θθ −∀ ∈ + =ℝ . 

Soit α∈ℝ  tel que eib b α=  ( [ ]arg( ) 2bα π=  si 0b ≠ , α  quelconque sinon). 

Pour θ α=  : 2Re( e ) 2Re( ) 2 0ia b a b a bθ−+ = + = + = . 

Pour θ α π= +  : 2Re( e ) 2Re( ) 2 0ia b a b a bθ−+ = + − = − = . 
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2 2 2 2, 2Re( e ) 2Re( e )i ia b ab c d cdθ θθ − −∀ ∈ + + = + +ℝ . 
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4.c Supposons 0a = . (2)  donne 0cd = , or 0ad bc− ≠  donc 0c≠  et par suite 0d = . 

(1)  donne alors b c=  ce qui permet d’écrire eib cθ=  et alors 
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4.d Supposons 0a ≠ . (2)  donne 
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=  et 2 (1)a ×  donne alors 4 2 2 2 2 2 2 0a c d a c a d+ − − =  d’où  

2 2 2 2( )( ) 0c a d a− − = . 

4.e Supposons a c= . On peut alors écrire eia c θ=  et e ib d θ−=  mais alors 0ad bc− =  qui est exclu. 

4.f Supposons a d= . On peut alors écrire eia d θ=  et 
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Enfin la condition 0ad bc− ≠  donne 2 ie e 0iccd
d

d

θ θ− ≠  donc c d≠  puis Uα∉ . 

Finalement h  est du type annoncé. 

 


