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Correction

Partie |

Soitz € U \{1}. On peut écrire: = € et alors aved €10, 2n] .

1+é" . 2cosq/ 2)8?
he) =i & = 2 sing/ 2)&?
1+2)1-2) 2ImE), 1|

SoitzeD. h(z)=1 T |1—z|2 +z|1 T € P carlz|<1.

=—cotfeR.

he)=26 24Dz +i=0. A= (-1 —4i=—6=(V3@i) .

Les solutions sonfl— i)lizﬁ .
. —1-iZ Z—i
SoitzeC\{1}. h(z)=Z < A+2)=iZ(z—-D) & z= =
z {1}. h(z) A+2)=iZ(z-1D)s 2 7 -7+
| z| 2241
SoitzeR. |g(z)|— — =1donczeU.
2°+1

|z—i| <|z+1| car Im(z) >0 et par suiteg(z) € D .

Soitz€ P . |g(2)|=

Partiell

0

VzeU, onalh(z) = © -1 donch(z)eU .
z

La conditionad —bc = 0 imposee’ x1-a&a = 0i.e.|a|=1 dol agU .
De plusVz €U, z=—1/a donch est définie sul .

[l _
|

24+«
az+1

la+B° = (a+ B) e+ B) = ad +ab +aB + 8 =|af* +|8° + 2Re@s) car af =ap .
Supposon¥f € R,a+2Rep e’ )= C.

Soit a € R tel queb=1p|e” (a=argp) [2r] sib=0, a quelconque sinon).
Pourf=a : a+2Repe” }=a+ 2R Fa+ P|=

Pourf=a+m : a+2Rebe’” Fa+ 2Ref|p| ¥a— B|=

. [a+2Jp|=
Le system
a—2Jb|=

|z +oflz] _
| + @l

h(z) = € ”al on alh(z)| = |Z-%

<
z

|mpI|quea_O etpj=0ie. b=0.

ae +b

h(e” )_ . |n(e”) = 1implique |ae” +b|2 =|c€’ +d|2 d'ou
vaeR,|a| +|b| +2Re@b €” }=|c|*+|d|*+ 2Reld € .
VOER, on alaf +[b|* —|d*~|d|*) + 2Re( @ —7d )e”) = Cd'od

lal® +1b" ~|c|*~1d|*=0 puis lal” +16* =1e* +1d* (@)
ab—cd=0 ab=cd )

or|z—if° =Re@ ¥ + (Im¢)— 1f et|z+i° =Re ¥ + (Im¢ )+ 1¥ donc



4.c

4d

4.e

4.f

Supposong = 0. (2) donnecd =0, or ad —bc =0 doncc =0 et par suited =0.

az+b g’

(1) donne alorgb| =|c| ce qui permet d'écriré =e"c et alorsh(z) = =—.
cz+d 2

Supposons = 0. (2) donneb _ g o]’ x (1) donne alorga|" +|c|*|d|*—]a|*|| *~]al °|d| >= 0 d'ou
a

(e —|a))(d|*~]a| =0.

Supposonf| =|c| . On peut alors écrire = ce’ etb=de " mais alorsad —bc= 0 qui est exclu.

—= ]aif
Supposonga| =|d| . On peut alors écrire = de” etb = Ccil_e et alors

c
az+b _ Z+j _ 24+
cz+d §Z+1 az+1

h(z)= aveca==¢cC.

SW[KeY

Enfin la conditionad —bc = 0 donned’e” —C;;Td ¢’ = Cdonc|d=|d| puisagU .

Finalementh est du type annoncé.



