






EXERCICES 1ère Année

FRACTIONS RATIONELLES

Exercice 15 :
Décomposer en éléments simples les fractions rationnelles suivantes :
A) X3

X2−3X+2
; B) X+1

(X+2)(X−1)2

C) X5+1
(X2−X)2

; D) X3+1
X3−1 dans C(X) et R(X)

E) X4+X+1
X(X2+1)3

; F ) Xn−1

Xn−1 dans C(X)

G) 1
Xn−1 dans C(X) ; H) 1

(X−1)(Xn−1) dans C(X)

I) 1
X2n−1 dans C(X) et R(X) ; J) 1

(X−1)(X−2)...(X−n)

Exercice 16 :
Soit P (X) ∈ R[X] un polynôme scindé dans R. Montrer que

∀x ∈ R, (P ′(x)2 − P (x)P ′′(x)) ≥ 0

Exercice 17 :
Soient n ∈ N∗ et x1, . . . , xn ∈ C distincts deux à deux.

Posons P (X) =

n∏
k=1

(X − xk).

Calculer la somme
n∑

k=1

xjk
P ′(xk)

, et ce pour tout 0 ≤ j ≤ n− 1.
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